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7. DERIVACIJE 

7.1. PRAVILA DERIVIRANJA 
 

• DERIVACIJA KONSTANTE    0=′C  

• DERIVACIJA UMNOŠKA KONSTANTE I FUNKCIJE ( ) fCfC ′⋅=′⋅  

• DERIVACIJA ZBROJA I RAZLIKE FUNKCIJA  ( ) gfgf ′±′=′±  

• DERIVACIJA PRODUKTA FUNKCIJA   ( ) gfgfgf ′⋅+⋅′=′⋅  

• DERIVACIJA KVOCJENTA FUNKCIJA   2g
gfgf

g
f ′⋅−⋅′

=
′









 

 

7.2. TABLICA OSNOVNIH DERIVIRACIJA 
 

f  f ′  f  f ′  f  f ′  

x 1 xa  aa x ln⋅  ctgx  
x2sin

1
−  

x
1  2

1
x

−  xe  xe  tgx  
x2cos

1  

nx  1−⋅ nxn  xalog  
ax ln

1  cosx - sinx 

x  
x2

1  xln  
x
1  sinx cosx 

 
 
Primjer 1. Deriviraj 143)( 2 ++= xxxf  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) 4601423043143143)(
derivacija  tablicipremaaderiviranj pravilima prema

2

aderiviranj pravilima prema

22 +=+⋅+⋅=+′⋅+
′

⋅=′+′+
′

=
′

++=′ xxxxxxxxxf       
 

 
Primjer 2. Deriviraj xlogtgxxlnxsin)x(f 2−−+=  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
  

  

derivacija  tabliciprema

2
aderiviranj pravilima prema

22 2lnx
1

xcos
1

x
1xcosxlogtgxxlnxsinxlogtgxxlnxsin)x(f −−+=′−′−′+′=′−−+=′

 
 
 Primjer 3. Deriviraj ( )( )2cos1sin)( −+= xxxf  
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( )( )( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( ) xxxxxxxx

xxxxxxxf

sinsincos2cos0sin1sin2cos0cos         

2cos1sin2cos1sin2cos1sin)(

22

derivacija   tablicii  derivacija pravilima prema

aderiviranj pravilima prema

−−−=−−⋅++−⋅+=

=′−⋅++−⋅′+=′−+=′

  

  
 

Primjer 4. Deriviraj 
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2)(
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xxf  

( ) ( ) ( ) ( )
( )

( ) ( ) ( ) ( )
( )

( ) ( )
( )
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2

2

2

22

derivacija  tablicii aderiviranj pravilima prema

2

2

aderiviranj pravilima prema

2

222
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422
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′

+
=

′









−
+

=′

x
xx

x
xx

x
xxx

x
xxx

x
xxxx

x
xxf

      

 

Primjer 5. Deriviraj 
1cos3
1sin2)(

−
+

=
x
xxf  

( ) ( ) ( ) ( )
( )

( ) ( ) ( ) ( )
( )

( )

( ) ( )22

1

22

2

22

derivacija  tablicii aderiviranj pravilima prema

2

aderiviranj pravilima prema

2

1cos3
cos2sin36

1cos3

cos2sin3sincos6

                              

1cos3
sin3sin6cos2cos6                              

1cos3
0sin31sin21cos30cos2                              

1cos3
1cos31sin21cos31sin2

1cos3
1sin2)(

−
−+

=
−

−+












+

=

=
−

++−
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=
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−−⋅+−−⋅+
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=
−

′−⋅+−−⋅′+
=

′








−
+

=′

x
xx

x

xxxx

x
xxxx

x
xxxx

x
xxxx

x
xxf

  

  

  

 

 
ZADACI ZA VJEŽBU: 

1. Zadane su funkcije 543)( 2 −+= xxxf   i  1245)( 32 −+−= xxxxg .  

       Odredi :  a) ( ) =′+ )()( xgxf   b) ( ) =′⋅ )()( xgxf   c) ( ) =′− )()( xgxf   d) =
′









)(
)(

xg
xf  

2. Zadane su funkcije xxxxxf coslogcos43)( 3
2 −+−=   i  7xxxlog2)x(g +−= . Odredi :   

a) ( ) =′+ )()( xgxf     b) ( ) =′⋅ )()( xgxf    c) ( ) =′− )(2)( xgxf   d) =
′









)(
)(

xg
xf  

3. Zadane su funkcije 52
3
1)( 3 +−= xxxf   i  2

2
12)( xxg −= .  

a) Rješi jednadžbu ( ) ( )′=′ )()( xgxf   

b) Rješi nejednadžbu ( ) 01)( ≥+′xf  
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7.3. DERIVACIJA SLOŽENE FUNKCIJE 
 
Primjer 1. Zadane su funkcije x)x(f =  i 2xx)x(g 2 −+= . Kompozicija funkcija daje novu 

funkciju ( )( ) ( )( ) ( ) 2xx2xxfxgf)x(hxgf)x(h 22 −+=−+==⇒=  .  
 
Kako deriviramo kompoziciju funkcija?  
 

( ) ( )( ) ( )( ) ( )xgxgfxgfxh ′⋅′=′=′   pravilo ulančanog deriviranja  ( )( ) ( ) ( )xgufxgf ′⋅′=′ , )x(gu =  
 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2xx2

1x21x2
u2

1xuuf
2xx)x(u

uufy
2xx

22
2

−+

+
=+⋅=′⋅′=













−+=

==
=

′
−+  

 
Primjer 2. Deriviraj funkciju ( ) ( )22 1x2xxf −+=  (kompozicija potencije i kvadratne funkcije) 

( ) ( )






=

−+=
⇒−+=

2

2
22

u)u(v
1x2x)x(u

1x2xxf  

( ) ( ) ( )( )1x1x2x42x2u2)x(u)u(v1x2x)x(f 222 +−+=+⋅=′⋅′=−+=′  
 
Primjer 3. Deriviraj funkciju ( ) 42 x3sinxf =  (kompozicija potencije, trigonometrijske funkcije i 
potencije) 

( ) ( ) 43

KUT.DVOSTRUKI

443

POTENCIJA

3

FUNKCIJA.TRIG

4

POTENCIJA

442 x6sinx12x3cosx3sin2x12x43x3cosx3sin2x3sinxf =⋅=⋅⋅⋅=
′

=′     

 
 

7.4. DERIVACIJA INVERZNE FUNKCIJE 
 

Ako je )x(fy =  i njoj inverzna funkcija )y(gx = , tada vrijedi ( ) ( ) )x(fy,
yg

1xf =
′

=′  

 
Primjer 1. Zadana je funkcija x)x(f = . Inverzna funkcija  je 2y)y(g = . 

( )
x2

1
y2

1
)y(g

1)x(fx ==
′

=′=
′

  

 
Primjer 2. Zadana je funkcija xlog)x(f a= . Inverzna funkcija  je ya)y(g = . 

( )
alnx

1
alna

1
alna

1
)y(g

1)x(fxlog xlogya a
===

′
=′=′   
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7.5. JEDNADŽBA TANGENTE I NORMALE U TOČKI KRIVULJE 
 

☺ Jednadžba tangente u točki (x0,y0) funkcije f(x) ima jednadžbu ( )( )000 xxxfyy −′=−  

☺ Normala na graf funkcije f(x) u točki (x0,y0) ima jednadžbu  ( ) ( )0
0

0 xx
xf
1yy −
′

−=−  

 

Primjer 1. Odredi jednadžbe tangente i normale na graf funkcije 2xx)x(f 3 +−=  u točki s 

apscisom 1. 

 odredimo koordinatu točke 2211)1(f 3 =+−=  te je točke T(1,2) 

 odredimo derivaciju funkcije 1x3)x('f 2 −= . Koeficijent smjera tangente je 

2113)1('fk 2 =−⋅==  

 jednadžba tangente ( )00 xxkyy −=−  je ( )1x22y −=−  odnosno x2y =  

 jednadžba normale ( )00 xx
k
1yy −−=−  je ( )1x

2
12y −−=−  odnosno 

2
5x

2
1y +−=  

Kut dviju krivulja je kut između tangenata na krivulje u njihovom sjecištu  →  
21

12

kk1
kktg

+
−

=ϕ                       

gdje su ( )0
'

11 xfk = , ( )0
'
22 xfk =  koeficijenti smjera tangenata u točki presjeka (x0,y0) 

 

Primjer 2. Odredi kut pod kojim se sijeku krivulje xy =  i 2xy =  u točki (1,1). 

 odredimo koeficijente smjera tangenata prve i druge krivulje u zadanoj točki 

o ( ) ( )
2
1

x2
1x1fk 1x1x

'
11 ==

′
== ==  

o ( ) ( ) 2x2x1fk 1x1x
2'

11 ==
′

== ==  

 računamo 
4
3

2
2
3

2
121

2
12

kk1
kktg

21

12 ==
⋅+

−
=

+
−

=ϕ  i kut iznosi ''12'5236°=ϕ  
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ZADACI ZA VJEŽBU: 

1. Deriviraj sljedeće funkcije :  

a. ( ) ( )1032 −= xxf     RJ: ( ) ( )93220' −= xxf  

b. ( ) ( )( )4123 2 ++−= xxxxf    RJ: ( ) 7209' 2 −+= xxxf  

c. ( ) ( )( )22 aaxxaxxf +−+=    RJ: ( ) 23' xxf =  

d. ( ) ( )
2

2

4
82

x
xxxf

−
+−

=     RJ: ( )
( )22

4'
−

=
x

xf  

e. ( ) 2

3

1
2

x
xxf
+

=      RJ: ( ) ( )
( )22

22

1
32'
x

xxxf
+

+
=  

f. ( ) ( )2221 xxf −=     RJ: ( ) ( )128' 2 −= xxxf  

2. Odredi derivacije sljedećih funkcija:  

a. ( ) 234 xxf −=     RJ: ( )
234

3'
x

xxf
−

−=  

b. ( ) xtgxf =      RJ: ( )
xx

xf 2cos2
1' =  

c. ( )
xx
xxxf

2sinsin2
2sinsin2

−
+

=    RJ: ( )
( )2cos1

sin2'
x
xxf

−
−

=  

d. ( )
x

xxf
sin3

1cos2 −
=     RJ: ( )

x
xxf 2sin3

2sin' −
=  

e. ( ) ( )xxxf 25 cos1sin −=    RJ: ( ) xxxf cossin7' 6=  

3. Odredi treću derivaciju sljedeće funkcije ( ) xxxf 2sin2 += . 

        RJ: ( ) xxf 2sin8'' −=  

4. Odredi jednadžbu tangente i normale na parabolu 123 2 −+−= xxy  u točki ( )yT ,1 .  

RJ: 94...,24... =−=+ yxnyxt  
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